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Individualie uzdevums
par kursu “Lebega mers un integralis”

1. variants

1. Apskatisim kopas [0;1] apakskopu FE, kas sastav no visiem tiem
skaitliem, kuri var tikt izteikti 5 skaitiSanas sistéma, neizmantojot ciparus
1 un 3. Pieradit, ka kopa FE ir merojama Lebega nozime un atrast tas
Lebega meru.

2. Vai funkcija f ir integrejama Rimana nozime kopa [0; 1]7 Vai funkcija
f ir integrejama Lebega nozime kopa [0; 1]7 Aprekinat funkcijas f integrali
(Rimana vai Lebega) kopa [0;1].

0, jaxz € P,
flx) = 3%, ja x pieder kadam Kantora kopas P
blakusintervalam ar garumu 3%
3. Aprekinat funkcijas f Lebega integrali kopa [1;2]. Vai funkcija f ir
summejama kopa [1;2]?

Fa) = 7 Ja r€[L2NnL
v, ja we[2NQ,

kur @Q - visu racionalo skaitlu kopa, bet I - visu iracionalo skaitlu kopa.



Individualie uzdevums
par kursu “Lebega mers un integralis”

2. variants

1. Apskatisim kopas [0;1] apakskopu FE, kas sastav no visiem tiem
skaitliem, kuri var tikt izteikti 2 skaitiSanas sistema ta, ka visas para
pozicijas atrodas vieninieki. Pieradit, ka kopa E ir merojama Lebega
nozime un atrast tas Lebega meéru.

2. Vai funkcija f ir integrejama Rimana nozime kopa [0; 1]7 Vai funkcija
f ir integrejama Lebega nozime kopa [0; 1]7 Aprekinat funkcijas f integrali
(Rimana vai Lebega) kopa [0;1].

sin2x, jax € [O; %} N CP,
f(x) = 2?,  jaz € (51 NCP,
cosbr, jax € P,
kur P - Kantora kopa, CP = [0;1] \ P - Kantora kopas papildkopa lidz
kopai [0; 1].

3. Aprekinat funkcijas f Lebega integrali kopa [0;1]. Vai funkcija f ir
summejama kopa [0;1]?

[ 10, ja z€P,
fla) = \%, ja x €[0;1]\ P.



Individualie uzdevums
par kursu “Lebega mers un integralis”

3. variants

%; g); no pari palikusajiem
nogriezniem izmet divus valejus intervalus ar centriem So nogrieznu vidus-
punktos un kopejo garumu %; no pari palikusajiem nogriezniem izmet cetrus
valejus intervalus ar centriem So nogrieznu viduspunktos un kopejo garumu
%6 u.t.t. Ar F' apzimesim kopu, kas paliek pari no nogriezna [0; 1], bezgaligi
turpinot So konstrukciju. Pieradit, ka kopa F' ir merojama Lebega nozime

un atrast tas Lebega meru.

1. No nogriezna [0; 1] izmet valeju intervalu (

2. Vai funkcija f ir integréjama Rimana nozime kopa [0; 1]? Vai funkcija
f ir integrejama Lebega nozime kopa [0; 1]7 Aprekinat funkcijas f integrali
(Rimana vai Lebega) kopa [0;1].

cosz, jax € P,
f(x) = %, ja x pieder kadam Kantora kopas P
blakusintervalam ar garumu 3%
3. Aprekinat funkcijas f Lebega integrali kopa [4;5). Vai funkcija f ir
summeéjama kopa [4;5)?




Individualie uzdevums
par kursu “Lebega mers un integralis”

4. variants

1. Apskatisim kopas [0;1] apakskopu FE, kas sastav no visiem tiem
skaitliem, kuru pieraksta 5 skaitiSanas sistema pec komata tiek izmantoti
tikai cipari 1, 2, 3 un 4. Pieradit, ka kopa F ir merojama Lebega nozime
un atrast tas Lebega meru.

2. Vai funkcija f ir integrejama Rimana nozime kopa [0; 1]7 Vai funkcija
f ir integrejama Lebega nozime kopa [0; 1]7 Aprekinat funkcijas f integrali
(Rimana vai Lebega) kopa [0;1].

10+ 1, jaz e [0;3) NCP,
flz)=13 10z+1, jaz € [3;1] NCP,
0, jax € P,
kur P - Kantora kopa, CP = [0;1] \ P - Kantora kopas papildkopa lidz
kopai [0; 1].
3. Aprekinat funkcijas f Lebega integrali kopa (3;5]. Vai funkcija f ir
summejama kopa (3;5]7




Individualie uzdevums
par kursu “Lebega mers un integralis”

5. variants

1. Apskatisim kopas [0;1] apakskopu FE, kas sastav no visiem tiem
skaitliem, kuri var tikt izteikti 5 skaitiSanas sistéma, izmantojot tikai
ciparus 0, 2, un 4. Pieradit, ka kopa FE ir merojama Lebega nozime un
atrast tas Lebega meru.

2. Vai funkcija f ir integrejama Rimana nozime kopa [0; 1]7 Vai funkcija
f ir integrejama Lebega nozime kopa [0; 1]7 Aprekinat funkcijas f integrali
(Rimana vai Lebega) kopa [0;1].

[ 2% jaxe[0;1] N1,
f(x)—{ 1, jaz e [0;1]NQ,

kur Q - visu racionalo skaitlu kopa, bet I - visu iracionalo skaitlu kopa.
3. Aprekinat funkcijas f Lebega integrali kopa [1;3]. Vai funkcija f ir

summejama kopa [1; 3]?

f(a) = %1?1, ja x e [1;3]NI,
r, ja x€l[l;3]NQ,

kur Q - visu racionalo skaitlu kopa, bet I - visu iracionalo skaitlu kopa.



Individualie uzdevums
par kursu “Lebega mers un integralis”

6. variants

1. Pieradit, ka kopa

/1111
E — T
U <5” 40° 5 40)
ir merojama Lebega nozime un atrast tas Lebega meru.
2. Vai funkcija f ir integrejama Rimana nozime kopa [0; 1]7 Vai funkcija
f ir integrejama Lebega nozime kopa [0; 1]7 Aprekinat funkcijas f integrali
(Rtmana vai Lebega) kopa [0; 1].
23, jax € [O, %)
flx) =14 22+1, jax € [%,1]
10, jaze|0;1]N @,

kur @Q - visu racionalo skaitlu kopa, bet I - visu iracionalo skaitlu kopa.

3. Aprekinat funkcijas f Lebega integrali kopa (1;4]. Vai funkcija f ir
summeéjama kopa (1;4]?
1

f(@"):m-



Individualie uzdevums
par kursu “Lebega mers un integralis”

7. variants

1. Apskatisim kopas [0;1] apakskopu FE, kas sastav no visiem tiem
skaitliem, kuri var tikt izteikti 7 skaitiSanas sistema, neizmantojot ciparu
5. Pieradit, ka kopa FE ir merojama Lebega nozime un atrast tas Lebega
meru.

2. Vai funkcija f ir integrejama Rimana nozime kopa [0; 1]7 Vai funkcija
f ir integrejama Lebega nozime kopa [0; 1]7 Aprekinat funkcijas f integrali
(Rimana vai Lebega) kopa [0;1].

/

10, jax € [O; %) NP,

—10, jaz € [5;1] NP,

1
01>

flz) = 4
ja x pieder kadam Kantora kopas P

blakusintervalam ar garumu Sin

3. Aprekinat funkcijas f Lebega integrali kopa [0;1]. Vai funkcija f ir
summeéjama kopa [0; 1]7?
L ja o e [051\ P,
z?, ja v E€P,

)=

kur P - Kantora kopa.



Individualie uzdevums
par kursu “Lebega mers un integralis”

8. variants

1. Apskatisim kopas [0;1] apakskopu FE, kas sastav no visiem tiem
skaitliem, kuri var tikt izteikti 10 skaitiSanas sistéma, neizmantojot ciparu
0 pec komata (izmantojot ciparu 0 péc komata). Pieradit, ka kopa E ir
merojama Lebega nozime un atrast tas Lebega meru.

2. Vai funkcija f ir integrejama Rimana nozime kopa [0; 1]7 Vai funkcija
f ir integrejama Lebega nozime kopa [0; 1]7 Aprekinat funkcijas f integrali
(Rimana vai Lebega) kopa [0;1].

rln(x+1), jax € P,
2 ja x pieder kadam Kantora

— 3
/(@) kopas P blakusintervalam
ar garumu 3%
3. Aprekinat funkcijas f Lebega integrali kopa [2;3]. Vai funkcija f ir
summejama kopa [2; 3]?

f() = \/3%, ja x€[2;3]NI,
zt, ja ze[23]NQ,

kur Q - visu racionalo skaitlu kopa, bet I - visu iracionalo skaitlu kopa.



Individualie uzdevums
par kursu “Lebega mers un integralis”

9. variants

1. Apskatisim kopas [0;1] apakskopu FE, kas sastav no visiem tiem
skaitliem, kuri var tikt izteikti 10 skaitiSanas sistema, obligati izmanto-
jot katru ciparu no 1 Iidz 9 ieskaitot. Pieradit, ka kopa E ir merojama
Lebega nozime un atrast tas Lebega meru.

2. Vai funkcija f ir integrejama Rimana nozime kopa [0; 1]7 Vai funkcija
f ir integrejama Lebega nozime kopa [0; 1]7 Aprekinat funkcijas f integrali
(Rimana vai Lebega) kopa [0;1].
sindz, jax € [O; %) nCP,
f(z) = xr, jaxé€ [%, 1} NCP,
cos3x, jax € P,
kur P - Kantora kopa, CP = [0;1] \ P - Kantora kopas papildkopa lidz
kopai [0; 1].
3. Aprekinat funkcijas f Lebega integrali kopa [2;3]. Vai funkcija f ir

summejama kopa [2; 3]?

In(z+1), ja x€P,

f(x):{ %, ja = € 0P,

kur P - Kantora kopa, CP = [0;1] \ P - Kantora kopas papildkopa lidz
kopai [0; 1].



Individualie uzdevums
par kursu “Lebega mers un integralis”

10. variants

1. Apskatisim kopas [0;1] apakskopu FE, kas sastav no visiem tiem
skaitliem, kuri var tikt izteikti 7 skaitiSanas sistema, pec komata neizman-
tojot ciparus 0 un 5. Pieradit, ka kopa F ir merojama Lebega nozime un
atrast tas Lebega meru.

2. Vai funkcija f ir integrejama Rimana nozime kopa [0; 1]7 Vai funkcija
f ir integrejama Lebega nozime kopa [0; 1]7 Aprekinat funkcijas f integrali
(Rimana vai Lebega) kopa [0;1].

2 jax e P,
f(x) = %, ja x pieder kadam Kantora kopas P
blakusintervalam ar garumu 3%
3. Aprekinat funkcijas f Lebega integrali kopa (—5;0). Vai funkcija f
ir summejama kopa (—5;0)?




Individualie uzdevums
par kursu “Lebega mers un integralis”

11. variants

1. Apskatisim kopas [0;1] apakskopu FE, kas sastav no visiem tiem
skaitliem, kuri var tikt izteikti 2 skaitiSanas sistéema ta, ka visas nepara
pozicijas atrodas vieninieki. Pieradit, ka kopa E ir merojama Lebega no-
zime un atrast tas Lebega meru.

2. Vai funkcija f ir integrejama Rimana nozime kopa [0; 1]7 Vai funkcija
f ir integrejama Lebega nozime kopa [0; 1]7 Aprekinat funkcijas f integrali
(Rimana vai Lebega) kopa [0;1].

2v+ 1, jax € [0;%) NnCP,
f(x) = 29 jax € [%; 1] NCP,
1, jax € P,
kur P - Kantora kopa, CP = [0;1] \ P - Kantora kopas papildkopa lidz
kopai [0;1].

3. Aprekinat funkcijas f Lebega integrali kopa (—3; —2]. Vai funkcija f
ir summeéjama kopa (—3; —2]7




Individualie uzdevums
par kursu “Lebega mers un integralis”

12. variants

1. No nogriezna [0;1] izmet valgju intervalu (1—76;1%); no pari pa-

likusajiem nogriezniem izmet divus valejus intervalus ar centriem So no-
grieznu viduspunktos un kop€jo garumu 1—16; no pari palikusajiem no-
griezniem izmet cetrus valéjus intervalus ar centriem So nogrieznu vidus-
punktos un kopejo garumu 3% u.t.t. Ar F' apzimesim kopu, kas paliek pari
no nogriezna [0; 1], bezgaligi turpinot So konstrukciju. Pieradit, ka kopa F
ir merojama Lebega nozime un atrast tas Lebega meru.

2. Vai funkcija f ir integréjama Rimana nozime kopa [0; 1]? Vai funkcija
f ir integrejama Lebega nozime kopa [0; 1]7 Aprekinat funkcijas f integrali
(Rimana vai Lebega) kopa [0;1].

fa) = { ze®, jax € [0;1] NI,

e, jaz € |0;1]NQ,

kur Q - visu racionalo skaitlu kopa, bet I - visu iracionalo skaitlu kopa.

3. Aprekinat funkcijas f Lebega integrali kopa [—2; —1]. Vai funkcija f
ir summeéjama kopa [—2; —1]7?

Fa) = \%;@, jax e [-2;—-1] NI,
2r, jax € [-2;—1]NQ,

kur @Q - visu racionalo skaitlu kopa, bet I - visu iracionalo skaitlu kopa.



Individualie uzdevums
par kursu “Lebega mers un integralis”

13. variants

1. Apskatisim kopas [0;1] apakskopu FE, kas sastav no visiem tiem
skaitliem, kuri var tikt izteikti 10 skaitiSanas sistema, pec komata neiz-
mantojot ciparus 0 un 9. Pieradit, ka kopa E ir merojama Lebega nozime
un atrast tas Lebega meru.

2. Vai funkcija f ir integrejama Rimana nozime kopa [0; 1]7 Vai funkcija
f ir integrejama Lebega nozime kopa [0; 1]7 Aprekinat funkcijas f integrali
(Rimana vai Lebega) kopa [0;1].

22+ 1, jax € [O,%)
fl@y={ 2° Jaze[xl]n
5%, jax €]0; 1]ﬂ@,

ool»—*

kur @Q - visu racionalo skaitlu kopa, bet I - visu iracionalo skaitlu kopa.

3. Aprekinat funkcijas f Lebega integrali kopa [1;2). Vai funkcija f ir

summeéjama kopa [1;2)?
3
AN EE



Individualie uzdevums
par kursu “Lebega mers un integralis”

14. variants

1. Apskatisim kopas [0;1] apakskopu FE, kas sastav no visiem tiem
skaitliem, kuri var tikt izteikti 5 skaitiSanas sistema, pec komata neizman-
tojot ciparus 0, 2 un 4. Pieradit, ka kopa E ir merojama Lebega nozime
un atrast tas Lebega meru.

2. Vai funkcija f ir integrejama Rimana nozime kopa [0; 1]7 Vai funkcija
f ir integrejama Lebega nozime kopa [0; 1]7 Aprekinat funkcijas f integrali
(Rimana vai Lebega) kopa [0;1].

( 2bsin7x, jax € [0;%) NP,

25cos Tz, jax € [2:1] NP,

flay =4 Peosmn e o]

9", ja x pieder kadam Kantora kopas P
1

blakusintervalam ar garumu .

\

3. Aprekinat funkcijas f Lebega integrali kopa [0;1]. Vai funkcija f ir
summeéjama kopa [0; 1]7?

(i e[\,
x’, ja x € P,

kur P - Kantora kopa.



Indwidualie uzdevums

par kursu “Lebega mers un integralis”

15. variants

1. Pieradit, ka kopa

(1111
E = = oot oo
U <3” 207 3" i 20)
ir merojama Lebega nozime un atrast tas Lebega meru.

2. Vai funkcija f ir integrejama Rimana nozime kopa [0; 1]7 Vai funkcija
f ir integrejama Lebega nozime kopa [0; 1]7 Aprekinat funkcijas f integrali
(Rimana vai Lebega) kopa [0; 1].

sinbx, jax € [0; ﬂ N CP,
f(z) = 3, jaz € (i; 1] NCP,

cosbr, jax € P,
kur P - Kantora kopa, 0P = [0;1] \ P - Kantora kopas papildkopa lidz
kopai [0; 1].

3. Aprekinat funkcijas f Lebega integrali kopa [0;1]. Vai funkcija f ir
summeéjama kopa [0; 1]7?

1022, ja z € P,
) =4

L da we 1\ P,

kur P - Kantora kopa.



Individualie uzdevums
par kursu “Lebega mers un integralis”

16. variants

1. Apskatisim kopas [0;1] apakskopu FE, kas sastav no visiem tiem
skaitliem, kuri var tikt izteikti 2 skaitiSanas sistéema ta, ka visas nepara
pozicijas atrodas nulles. Pieradit, ka kopa E ir meérojama Lebega nozime
un atrast tas Lebega meru.

2. Vai funkcija f ir integrejama Rimana nozime kopa [0; 1]7 Vai funkcija
f ir integrejama Lebega nozime kopa [0; 1]7 Aprekinat funkcijas f integrali
(Rimana vai Lebega) kopa [0;1].

lgz, jaxeP,
f(x) = 113—_1, ja x pieder kadam Kantora kopas P
blakusintervalam ar garumu 3%
3. Aprekinat funkcijas f Lebega integrali kopa [6;7). Vai funkcija f ir
summejama kopa [6;7)7




Individualie uzdevums
par kursu “Lebega mers un integralis”

17. variants

1. Apskatisim kopas [0;1] apakskopu FE, kas sastav no visiem tiem
skaitliem, kuri var tikt izteikti 5 skaitiSanas sistema, pec komata izmanto-
jot tikai ciparus 1 un 3. Pieradit, ka kopa E ir merojama Lebega nozime
un atrast tas Lebega meru.

2. Vai funkcija f ir integrejama Rimana nozime kopa [0; 1]7 Vai funkcija
f ir integrejama Lebega nozime kopa [0; 1]7 Aprekinat funkcijas f integrali
(Rimana vai Lebega) kopa [0;1].
0, jaxeP,

r—o

f(x) = o Jau pieder Kantora kopas P

blakusintervalam («a; (3).

3. Aprekinat funkcijas f Lebega integrali kopa (0;5]. Vai funkcija f ir
summeéjama kopa (0; 5]




Individualie uzdevums
par kursu “Lebega mers un integralis”

18. variants

1. Apskatisim kopas [0;1] apakskopu FE, kas sastav no visiem tiem
skaitliem, kuri var tikt izteikti 10 skaitiSanas sistéma, neizmantojot ciparu
9 pec komata (izmantojot ciparu 9 péc komata). Pieradit, ka kopa E ir
merojama Lebega nozime un atrast tas Lebega meru.

2. Vai funkcija f ir integrejama Rimana nozime kopa [0; 1]7 Vai funkcija
f ir integrejama Lebega nozime kopa [0; 1]7 Aprekinat funkcijas f integrali
(Rimana vai Lebega) kopa [0;1].

10°, jazeP,
f(x) =< (x —a)®, jax pieder Kantora kopas P
blakusintervalam («; 3).

3. Aprekinat funkcijas f Lebega integrali kopa (0;2]. Vai funkcija f ir
summejama kopa (0;2]?




Individualie uzdevums
par kursu “Lebega mers un integralis”

19. variants

1. Apskatisim kopas [0;1] apakskopu FE, kas sastav no visiem tiem
skaitliem, kuri var tikt izteikti 2 skaitiSanas sistema ta, ka visas para
pozicijas atrodas nulles. Pieradit, ka kopa E ir meérojama Lebega nozime
un atrast tas Lebega meru.

2. Vai funkcija f ir integrejama Rimana nozime kopa [0; 1]7 Vai funkcija
f ir integrejama Lebega nozime kopa [0; 1]7 Aprekinat funkcijas f integrali
(Rimana vai Lebega) kopa [0;1].

Funkcija f ir defineta sadi: patvaliga Kantora kopas P punkta x funkci-
jas f vertiba f(x) = sinx, savukart funkcijas f grafiks Kantora kopas
patvaliga blakusintervala ir vienadsanu trijstira sanu malas, pie tam tri-
jstira pamats sakrit ar attiecigo blakusintervalu, bet trijstura augstums ir
vienads ar pamata pusi.

3. Aprekinat funkcijas f Lebega integrali kopa (—3;0]. Vai funkcija f
ir summejama kopa (—3;0]?




Indwidualie uzdevums

par kursu “Lebega mers un integralis”

20. variants

1. Pieradit, ka kopa

/1111
nL;J1 (32” 30" 327 30)
ir merojama Lebega nozime un atrast tas Lebega meru.

2. Vai funkcija f ir integrejama Rimana nozime kopa [0; 1]7 Vai funkcija
f ir integrejama Lebega nozime kopa [0; 1]7 Aprekinat funkcijas f integrali
(Rtmana vai Lebega) kopa [0; 1].
Funkcija f ir defineta Sadi: Kantora kopas punktos funkcijas f vertiba
ir vienada ar 0, Kantora kopas blakusintervalu viduspunktos funkcijas
1 antby antby . g

J vertiba ir vienada ar 57, bet uz nogriezpiem [an; 5 ] un [ SRt n]

funkcija f ir lineara, kur Kantora kopas blakusintervali (a,;b,) ir sanu-

mureti sadi:
1 2 1 2
(a1;01) = (57 g) , (ag;b9) = (57 §> :

78 1 2
(a’37b3) - (575)7 (a'47b4) — <2_7,ﬁ>, e

3. Aprekinat funkcijas f Lebega integrali kopa (1;3]. Vai funkcija f ir
summeéjama kopa (1;3]?
1

r—1

fl@) =~
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